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Abstract. In the people, a series of problems related to human age are attested in the most varied
poses and the most sophisticated situations
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Folclorul matematic contine un sir de probleme captivante, legate de tematica varstei
omului. Astfel de probleme sunt practicate din mosi-stramosi. Ele au fost si sunt in continuare
un tezaur de nepretuit, transmis din generatie in generatie, si de fiecare data au fost adaptate la
pulsul vietii cotidiene, in conformitate cu limbajul stiintific etc. In legendele lor apar subiecte
legate de masuri de timp, de raport de varste, de legaturi de rudenie etc.

1. Varste

Bogdan este acum de 3 ori mai mare ca sora lui, Maria. Acest raport al vdarstelor lor se
schimba an de an. Anul trecut Bogdan era de 4 ori mai mare ca sora sa (desigur este vorba de
valoarea numerica naturala, si nu fractionara). Determind ce vdrstd are fiecare.

Rezolvare:

Rezolvarea poate fi acceptata prin metoda probelor si erorilor, care da rezultate destul
de sigure. Rezolvarea algebrica poate fi: daca se noteaza anii lui Bogdan prin X si anii Mariei
priny atunci, avem: x = 3y si Xx— 1 = 4x(y — 1). Prinurmare x =9 siy = 3.

Raspuns: Bogdan are actualmente 9 ani, iar Maria 3 ani. Anul trecut Bogdan avea 8
ani, iar Maria 2 ani.
2. Ziua de nastere

O persoana are 24 ani, dar si-a sarbatorit ziua de nastere doar de sase ori. Poate avea
loc asa situatie? Care este ziua lui de nastere?

Rezolvare:/Raspuns: 29 februarie.

3. Tata si fiul

Tata are 40 de ani, fiul — 16. Peste cati ani tata va fi de doud ori mai in varsta decat fiul?

Rezolvare:

Notam numarul anilor prin a. Daca 40 + a = 2%(16 + a), atunci: 40 + a = 32 + 2a. De
unde avem: a = 8. Deci peste 8 ani.

Raspuns: Peste 8 ani.
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4. Colegi (1)

S-au intdlnit doi vechi colegi de facultate. Nu se vazuserd de 10 ani. Ambii amatori de
probleme logice. Sa-i notam prin A si B. Dialogul dintre ei a urmat in felul urmdtor:

A — Buna ziua, haiducule! Cum o mai duci?

B — Mersi, batrane! Binisor. Sunt casatorit, am trei feciori de varsta diferita.

A —Bine! Cdti ani au feciorii tai?

B — Produsul varstelor este 36, suma varstelor este egala cu 14.

A — (dupa putina cugetare...) Datele acestea nu sunt indeajuns.

B — Ei bine! Fiul mai mare seamand leit cu mine, dar are ochi albastri.

A — Asta-i alta treaba! Totul este clar.

Determinati varsta fiilor.

Rezolvare:
1. Problema se rezolva prin metoda probelor si greselilor, incepand cu calcularea
varstelor copiilor ce dau in produs 36:
:udr:’ts;egl&ell ecc(:fjiggr ce in produs kA
1 1 36 Nu este posibil asa decalaj intre ani.
1 2 18 Nu satisface conditia.
1 3 12 Nu satisface conditia.
1 4 9 Conditia este satisfacuta.
1 6 6 Nu satisface conditia cd un frate este mai mare.
2 2 9 Conditia este satisfacuta.
2 3 6 Conditia este satisfacuta.
2 6 3 Nu satisface conditia.
3 3 4 Conditia este satisfacuta.

Copilul mai mic nu poate avea mai mult de 2 ani si conditiacd: 1 +4 + 9 = 14,
Raspuns: 1 an, 4 ani si 9 ani,

2 ani, 2 ani §1 9 ani,

1 an, 6 ani si 6 ani.

5. Colegi (2)
S-au intalnit doi vechi colegi de facultate. Nu se vazusera de 10 ani. Ambii amatori de
probleme logice. Sa-i notam prin A si B. Dialogul dintre ei a urmat in felul urmator:
A —Buna ziua! Cum o mai duci?
B — Mersi, batrane, binisor. Sunt casatorit, am trei feciori.
A — Bine dar cdte cati ani au feciorii tai?
B — Produsul varstelor este 36, iar suma varstelor este mai mica decat jumdtate din 36.
A — (dupa putina cugetare ...) Datele acestea nu sunt indeajuns.
B — Am doi fii gemeni, iar cel mai mare e roscovan.
A — Si itnca? Varsta dintre ei?
B — E marisoara.
Determinati varsta fiilor.

Rezolvare:
Vezi problemanr. 87.2 +2 +9=13.
Raéspuns: 2 ani, 2 ani i 9 ani.
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6. Fratiorii

O fetita are trei fratiori. La intrebarea ce varsta au ei ea a raspuns: ,, Produsul varstelor
lor este egal cu 36. Doi dintre ei sunt gemeni. Cel mai mic are ochii albastri.” Care este varsta
fratiorilor.

Rezolvare/Raspuns: 1 an, 6 ani si 6 ani.

7. Tata si fiul

Taticul are atdtia ani cdte luni are fiul. Care este varsta fiecaruia, daca impreuna ei
au 39 de ani?

Rezolvare:

Din conditia problemei rezulta ca fiul poate avea 12 luni, 24 de luni, 36 de luni, 48 de
luni etc. Daca admitem ca fiul are 12 luni, atunci taticul sau are 12 ani, ceea ce este absurd.
Daca admitem ca fiul are 24 de luni, atunci suma anilor va fi:24 + 2 = 26, dar aceastd suma nu
satisface conditia problemei. Daca admitem ca fiul are 36 de luni, atunci suma anilor va fi:
36 + 3 = 30.

Raspuns: Fiul are 3 ani, taticul are 36 de ani.

8. Fratele si sora

lonel si Ana au impreuna tot atdtia ani cu cdti este mai in varsta tata decat mama.
Varsta lui lonel este de 2 ori mai mica decat a Anei, a carei varsta este de 4 ori mai mica decdt
a mamei. Stiind ca lonel nu are inca varsta de a frecventa scoala, determina varsta fiecarui
membru al familiei.

Rezolvare:

Fie varsta lui lonel — X; varsta Anei — Y; varsta mamei — Z; varsta tatei — t. Din conditiile
inaintate avem: X +y =t—z; y = 2X; z = 4y = 8x; de unde x + 2x +t — 8x; t = 11x; z = 8x;

t=11x Z = 8X y = 2X
x=1 11 8 2 Imposibil
X=2 22 16 4 Posibil
X=3 33 24 6 Posibil
X=4 44 32 8 Posibil
X=5 55 40 10 Posibil
X=6 66 48 12 Nu prea posibil

Raspunsurile posibile le vom grupa dupa cvartetul de numere: (lonel, Ana, Mama,
Tata). Ele pot fi: (2, 4, 16, 22); (3, 6, 24, 33); (4, 8, 32, 44); (5, 10, 40, 55).
9. Mama si copiii ei
O mama a 3 copii are 36 ani. Ea are varsta egala cu produsul varstelor celor 3 copii.
Determina vdrsta celor 3 copii, daca:
a) ei au varste diferite;
b) unul dintre ei este de 2 ori mai mare decdt altul;
c) doi dintre ei sunt gemeni.
Raspunsurile posibile a) (1; 4; 9); b) nu poate fi; ¢) (2; 2; 9) (3; 3; 4).
10. Ionel si Ana
lonel este cu 5 ani mai in varsta decat Ana. Produsul varstelor lor este egal cu 24.
Determina vdrsta fiecarui copil.
Raspuns: 3 ani si 8 ani.
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11. Vasile si Maria
Vasile este de 4 ori mai mare decat sora lui Maria. Produsul varstelor lor este
egal cu 36.
Determina vdrsta fiecarui copil.
Raspuns: 3 ani si 12 ani.
12. Trei copii
Intr-o familie sunt 3 copii. Determind vdrsta fiecdrui copil, stiind cd:
a) doi dintre ei sunt gemeni si produsul varstelor lor este 12;
b) toti trei sunt gemeni si produsul varstelor lor este 64,
¢) unul dintre copii are vdrsta dubla fata de a altui copil si produsul varstelor lor
este 6;
d) unul dintre copii are varsta tripla fata de a altui copil si produsul varstelor lor
este 48.
Réspunsurile posibile le vom grupa dupa tripletul de numere:
a) Ei pot avea anii in conformitate cu tripletul (1; 1; 12) sau (2; 2; 3);
b) Toti trei cate 4 ani,
b) 1 an, 2 ani si 3 ani,
c)lan, 4 anisil2ani.
13. Ana si mama ei

Ana este cu 32 ani mai tanara decdt mama ei. Cdti ani are fiecare dintre ele, daca
ambele au impreuna 36 ani?

Rezolvare:
36-32=4,4:2=2,2+ 32 =34.
Raspuns: Ana — 2 ani, mama — 34 ani.
14. Ionel si tatal lui
lonel are 7 ani, iar tatal lui este de 5 ori mai in varsta. Peste cati ani vdrsta tatalui va
fi de 3 ori mai mare decdt varsta fiului?
Rezolvare Raspuns: Peste 7 ani.
15. Fiica si mama
Varsta unei fete este in prezent cu 21 ani mai mica decdt vdrsta mamei sale. Peste 9 ani
vdrsta mamei sale va fi de 2 ori mai mare decat varsta fiicei sale. Determind varsta pe care o
are fiecare in prezent.
Rezolvare Raspuns: Mama are 33 ani, fiica are 12.
16. Tatal si cei patru copii ai lui
Un tata de 41 ani are 4 copii cu varstele de: 8 ani, 6 ani, 4 ani si 2 ani. Peste cati ani
tatal va avea vdrsta egala cu suma varstelor copiilor?
Rezolvare Raspuns: Peste 7 ani.
17. Tatal, fiul si fiica

Tata are 39 ani, fiul are 4 ani si fiica, 2 ani. Peste cadti ani tatal va avea dublul sumei
varstelor copiilor?

Rezolvare Raspuns: Peste 9 ani.
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18. Bunica si nepotica
O fata o intreabd pe bunica ei cati ani are dansa. ,, Cu cinci ani in urma am fost de sapte
ori mai mare decdt tine, iar peste cinci ani tu vei fi de patru ori mai mica decat mine,” i-a
raspuns bunica. Cdti ani are bunica si cdti ani are nepotica la moment.
Rezolvare:
x—5=7(y-5), x=7y—-30, (x=7y—30,x=75,
{y+5 = (x+5):4’{4y+20 =x+5,{4y+15 =x,y =15,
Raspuns:
Bunica are 75 de ani, nepotica are 15 ani.
19. Tata si fiul
La intrebarea, cdti ani are, barbatul a raspuns.: ,,La fiecare zi de nastere a mea tatal
meu taia cdte un berbec, iar pielicelele se pastrau ca un totem. Eu am crescut, sotia mi-a nascut
un fecior. De fiecare data cind marchez ziua Ui de nastere tai la fel cdte un berbec si la fel
pastrez pielicelele ca si in cazul meu, si dupd ele numdram anii. In anul curent numdrul de
pielicele ale mele si cele ale fiului meu sunt la fel.” Cdti ani are barbatul si cati ani are fiul
lui?
Rezolvare:
Se poate rationa In felul urmétor: barbatul trebuie sa fie nascut la 29 februarie, iar fiul intr-
0 luna obisnuita. Barbatul poate deveni tata cel mai devreme la varsta de 18 ani. Deci peste 6 ani
el va avea 24 ani, iar fiul lui 6. La acest moment ei vor avea cate 6 pielicele.
Raspuns: Barbatul are 24 ani, fiul lui — 6 ani.
20. Doi fii
S-au intdlnit doi vechi prieteni, si unul il intreaba pe celalalt:
- Care este varsta copiilor tai?
- Eu am doi fii: fata de unul sunt de 4 ori mai in varsta, iar fatd de altul — de 7 ori, i-a
raspuns al doilea.
Cdti ani are tatal copiilor §i care sunt varstele copiilor?
Rezolvare/Raspuns: Numarul anilor tatdlui copiilor trebuie sd fie un multiplu a lui 7.
Cel mai mic este 28. Deci, cel mai mare fiu trebuie sa aiba 7 ani, iar al doilea — 4 ani.
21. Anii fiului
S-au intalnit doi. La intrebarea cdti ani are fiul, tatal a raspuns: ,,Daca de dublat
numarul anilor lui si de scazut varsta intreita fara 6 ani, atunci obtinem varsta lui la
momentul dat.” Cati ani are fiul?
Rezolvare:
Dacd notdm anii fiului la moment prin x, atunci obtinem ecuatia:
2X—(3x—6) =X, 2x=6,x = 3.
Raspuns: 3 ani.
22. Anii barbatului
S-au intdlnit doi barbati. La intrebarea cati ani are, celalalt, un amator de probleme
de perspicacitate, a raspuns.: ,,la anii mei de trei ori impreund cu trei si scade din ei de trei
ori varsta mea fara trei ani si vei obtine cdti ani eu am la moment.” Cati ani are barbatul?
Rezolvare:
Sa incercam a rezolva problema prin metoda algebrica.
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Din conditiile enuntului avem 3(x + 3) — 3(x — 3) = x, de unde: 3x + 9 - 3x + 9 = x,
x=18.

Verificare: 63 — 45 = 18.
Raspuns: 18 ani.
23. Anii bunului
Nepotica l-a intrebat pe bunul cati ani are. Bunul i-a raspuns: ,,Daca as micsora anii
mei de 6 ori §i as scadea inca 6 ani, apoi ai obtine 6. Ei, nepoata mea, cati ani am?”’
Rezolvare/Raspuns: 72 ani
24. Anii domnitei
O domnita mergea pe strada. Ea S-a intalnit CU o persoand in varstd, pe care a salutat-
0 ,,Buna ziua, domn bun!”. Persoana a rdspuns: ,, Bund sa-ti fie inima, fetita mica si
desteapta!” Domnita a ripostat cd ea nu mai este micd. Atunci persoana in vdrsta S-a interesat
cdti ani are. Domnita a raspuns: ,,Sunt de 2 ori mai micd decdt mama mea, iar mama cu 5 ani
mai tanara decdt tata. Noi trei avem 100 ani.” Cati ani are domnita?
Rezolvare:
Daca domnita are X ani, atunci mama are 2x ani, iar tatal ei — 2x + 5 ani. Se obtine ecuatia:
X+ 2x + 2x +5 =100, de unde x = 19.
Raspuns: 19 ani
25. Trei frati
Trei frati au castigat cu colinda 24 mere intr-un oarecare mod, incit fiecare avea cu
trei mere mai putin de cdti ani avea. Fratele mai mic, fiind mai descurcaret, le-a propus
celorlalti doi sa schimbe o parte din merele pe care le aveau: ,,Eu, a spus el, am sa-mi las
jumatate din merele pe care le am, iar cealalta jumatate o impart egal cu voi; dupa aceasta
fratele din mijloc la fel isi lasa jumatate din mere, iar cealalta jumatate o imparte egal intre
mine si fratele mai mare. In final, si fratele mai mare procedeaza la fel. Astfel,i vom avea fiecare
acelasi numar de mere”.
Cati ani avea fiecare dintre frati?
Rezolvare:
Metoda I:
Notdm numarul merelor ale fratelui mai mic si al celui mijlociu, Tn mod corespunzétor,
prin X si y, atunci numarul merelor fratelui mai mare va fi: 24 — (x +y).
1) Presupunem ca fratele mai mic a dat celorlalti doi frati cate x/4 mere, atunci cei trei
frati au corespunzator: X/2,y + x/4 = (4y + x)/4 si 24 — (X +y) +x/4 = (96 — 3x — 4y)/4.
2) Fratele mijlociu a dat cite 1/4x(4y + x)/4 mere celorlalti doi frati. In acest caz, cei
trei frati au deja corespunzator cate: x/2 + (4y + x)/16, (4y + X)/8 si (96 — 3x — 4y)/4+ (4y +
X)/16 = (384 — 11x — 12y)/16 mere.
3) Fratele mai mare a dat celorlalti doi frati cate 1/2 x(384 — 11x — 12y)16 mere. Se poate
determina cate mere vor avea fiecare frate.
In conformitate cu conditiile din enunt, dupa astfel de transferuri toti fratii au acelasi
numdr de mere. Se poate alcdtui urmatorul sistem de ecuatii liniare:
~+ (4y +x)16 = (4y +x)/8

C11x - . Solutia acestui sistem: X =4,y = 7.
4y+x | 384-11x-12y _ (384 - 11x - 12y)/32

8 16
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Prin urmare, fratele mai mare a avut 24 — (4 +7) = 13 mere.

Fratii au avut corespunzator 4 + 3, 7 + 3 si 13 + 3, adica 7, 10 si 16 ani.

Metoda II:

In conformitate cu conditiile din enuntul problemei, fiecare dintre cei trei frati si-a
impartit o parte din mere, din care motiv putem cerceta fiecare din cele trei distribuiri.

Este dat: dupd a 3-a distribuire toti fratii aveau acelasi numar de mere, adica cite 8 mere
(24:3 = 8). Atunci inainte de a 3-a distribuire fratele mai mare avea 16 mere, cel mijlociu si
mezinul — cate 4 mere. Aceste 4 mere — jumatate din merele care au fost la fratele mijlociu
inainte de distribuirea a 2-a. Rezulta ca el avea 8 mere si a dat celorlalti frati cate 2 mere. Din
acestea rezultd ca din 4 mere, care erau la fratele mai mic 1nainte de distribuirea a 3-a, 2 mere
erau primite de la fratele mijlociu. Atunci, inainte de distribuirea a doua, fratele mai mic avea
doar 2 mere. Dar aceasta era jumatate din merele care le-a avut el inainte de prima distribuire.
Am obtinut ca fratele mai mic a avut 4 mere. Din rationamentele anterioare observam ca fratele
mijlociu a avut 8 — 1 = 7 mere si cel mai mare — 13 mere.

Réspuns: Fratii aveau 7, 10 si 16 ani

26. Anii (1)
5 ani in urma fratele impreund cu sora aveau 8 ani. Cati ani vor avea ei impreund
peste 5 ani?
Rezolvare:/Raspuns: 28
27. Anii (2)

5 ani in urma diferenta dintre varsta fratelui si a surorii lui era egala cu 3 ani. Cu cdfi
ani va fi egala aceasta diferentd peste 5 ani?
Rezolvare:/Raspuns: Cu 3
28. Doamnele si anii lor
In familie sunt 3 mame si 3 fiice. Varstele lor insumeazd 141 ani. Cea mai micd fiica
are 1 an. Cea mai in varsta mama are cu 79 ani mai mult decdt ea. Varsta celei de a doua fiice
este egala cu a saptea parte din suma totala a varstelor lor, in afara de cea mai mica dintre
ele. Cdte persoane de sex feminin sunt in familie si care este vdrsta fiecareia dintre ele?
Rezolvare/Raspuns: Strabunica, bunica, fiica si nepotica cu varstele corespunzatoare:
80,40,20si 1 an
39. Ionel si Ana
Ionel si Ana au impreund tot atdtia ani cu cdti este mai in varsta tata decdt mama.
Varsta lui lonel este de 2 ori mai mica decat a Anei, a carei varsta este de 4 ori mai mica decadt
a mamei. Stiind ca lonel nu are inca varsta de a frecventa scoala, determina varsta fiecarui
membru al familiei.
Rezolvare:
Fie varsta lui lonel — x; varsta Anei — Y; varsta mamei — z; varsta tatei —t.
Din conditiile inaintate avem
Raspuns: Solutia este data in raport cu varsta lui Ionel

tata mama Ana
X=2 22 16 4
Xx=3 33 24 6
Xx=4 44 32 8
x=5 55 40 10
X=06 66 48 12
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Asa cum am mentionat, m-am referit la problemele populare cu text matematic, care are
o tematica destul de variatd si fiecare dintre ele prezinta un sirag de perle ale cugetarii poporului
roman. Odatd cu aparitia radioului, televiziunii, internetului s.a., astfel de perle pline de
intelepciune se utilizeaza tot mai rar. Au plecat in neant sezatorile si alte intalniri populare, si
in acest mod se dau uitdrii multe creatii populare, printre care si problemele populare. Daca ati
consulta monografii folcloristice, nu cred ca o sa atestati in ele probleme populare. Din aceste
considerente am si ales acest gen de creatie populara si va Indemn de a acumula impreuna cu
elevii si parintii astfel de perle ramase. Trimiteti problemele pe adresa
ion.toma.cojocaru@gmail.com si aveti sansa ca problema ,,Dvs.” va fi publicata in cartea
,»Folclorul matematic. Probleme populare”, preconizata sa apara si in anul curent. Indicati de
la cine este culeasa problema, localitatea, varsta. Va multumim anticipat.

La incheiere, va propun problema:

Noi amandoi avem 63 de ani. Acum eu am de 2 ori mai multi ani decdt aveai tu atunci

cand eu aveam atatia cdti ai tu acum. Cadti ani are fiecare dintre noi ?
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