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Abstract. Practical calculation situations are quite frequently attested in everyday life, often funny and
sometimes quite curious. Such problems constitute the priceless pearls of mathematical folklore.
Keywords: popular problems, practical situations, pearls of thought, mathematical folklore.

Problemele cu de situatii practice sunt niste perle fascinante in folclorul matematic. Ele
sunt frecvent atestate in activitatile cotidiene ale noastre. Eminentul pedagog ucrainean
Konstantin Scerbina, care a activat ca profesor de matematica in secolul XVI11-XIX, mentiona:
»,Matematica populara poate oferi scolii un pretios volum de cunostinte pentru studierea plaiului
natal si dezvoltarea dragostei fatd de el, de traditiile seculare ale poporului. Totodata, poate
contribui la sporirea eficientei matematicii scolare. Ea oferd un variat si bogat material
pedagogic: procedee simple si originale sau metode de rezolvare a diferitelor insarcinari
matematice, ofera pedagogilor curiosi si creativi anumite indrumari metodice in lucrul lor
scolar”. Aceste observatii sunt actuale si astazi, deoarece solutionarea a unor astfel de probleme
este bazatd pe propria expresie a fiecarui rezolvitor.

In enuntul acestor probleme se intalneste o intrebare aplicativa, care il pune pe rezolvitor
in ipostaza de cugetare practicd, bazata pe experienta proprie. Pentru a rezolva problema in cauza,
este necesar de a efectua unele probe practice, anumite desene, trebuie posedate deprinderi si
abilitati practice. Aceste probleme cer un anumit efort mintal de tip practic-aplicativ.

In popor se utilizeazi, ca mijloc de educatie intelectuald, forme de rationament logic ca
probleme-gluma, probleme-ghicitori sau probleme populare. Aceste probleme puteau fi auzite
la claci, sezatori si CuU alte ocazii, cand se aduna multa lume, mai ales tineretul. Problemele
constituiau tematica unor adevarate serate de istetime si de cugetare logica. Uneori, astfel de
probleme se prezinta ca simple exercitii de calcul aritmetic, doar ca conditiile problemei poartd
o formad amuzanta, care da de gandit.

Desi restranse ca circulatie, problemele populare, Iimpreuna cu ghicitorile, constituiau
un impundtor material de antrenament mintal in perioada cand scoala nu avea caracter de masa
s1 NU putea sa atingd acele valente de activitate nestingheritd de comunicare ca Intrunirile
oamenilor si atmosfera liberd de cugetare amuzanta.
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Propun urmatoarea clasificare a problemelor devenite populare: probleme-joc,
probleme aplicative, probleme logice si probleme populare de creativitate complexa. Aceasta
clasificare este propusa in raport cu efortul logic depus si rationamentul efectuat.

1. Dimineata mi-am pregatit un pahar de cafea. Cind am dus paharul la gurd, a venit
mama cu laptele in ulcior. Dupa ce am baut a sasea parte din pahar, mama a implut paharul cu
lapte. Eu am baut a treia parte, mama iarasi I-a implut cu lapte. Am mai baut inca jumatate din
paharul plin si mama l-a implut din nou cu lapte. Am baut paharul pana la fund. Ce am baut mai
mult: lapte sau cafea?

Rezolvare/raspuns:

Nu este cazul de a discuta ce concentratie in procente de lapte sau cafea era de fiecare
datd in pahar cand se adduga o noud portiune de lapte. Calculele se efectueaza destul de simplu
socotind portiunile de lapte care au fost turnate pe rand in pahar, considerand paharul ca o
unitate intreaga separata.

Prima oara mama a turnat lapte 1/6 din pahar, a doua oara mama a mai adus in pahar

1 1 1 1+2+3 6

1/3 lapte si a treia oard — 1/2 din pahar. In total s-a obtinut 6 3 2 6 6
Prin urmare, lapte a fost consumat in aceeasi cantitate ca si cafeaua — un pahar simbolic plin.

2. Fat-Frumos a fost in Livada de Aur si a cules mere. Pe drum la intoarcere, avea de
trecut prin patru impdrdtii si in fiecare din aceste imparatii avea de platit, cu mere, vama de
trecere. Conditia la vami era aceeasi: se platea jumatate din toate merele ce le avea in posesie
la moment si inca un mar. Cdte mere a cules Fat-Frumos din Livada de Aur, daca el a ajuns
acasd cu un singur mar?

Rezolvare/raspuns:

Problema se rezolva prin metoda retrograda, deci calculand numarul merelor de la
ultima vama. Deoarece Fat-Frumos a ajuns acasd doar cu un singur mar, atunci la ultima vama
elaajuns cu: (1 + 1)x2 = 4 mere. Se aduna la marul ce ia ramas marul dat pe deasupra si inca
dublul merelor inainte de a da marul pe deasupra la a treia imparatie Fat-Frumos a ajuns cu (4
+ 1)x2 = 10 mere; la a doua imparatie el a ajuns cu (10 + 1) x2 = 22 mere; la prima vama el a
ajuns cu (22 + 1) x2 = 46 mere. Deci Fat-Frumos a cules din Livada de Aur 46 mere.

Verificare:

La prima vama el a platit 46:2 + 1= 23 + 1 = 24 mere, prin urmare, lui i-au ramas 46
—24 =22 mere.

Lavamaa ll-a el a platit 22:2 + 1 =11 + 1 = 12 mere. Lui i-au raimas inainte de vama
imparatiei a treia 22 — 12 = 10 mere.

Lavamaa lll-a el a platit 10:2 + 1 =5 + 1 = 6 mere. Dupa vama a I1I-a i-au ramas 10
— 6 =4 mere.

La ultima vama Fat-Frumos a platit 4:2 + 1 =2 + 1 = 3 mere.

Lui i-au ramas inainte de a ajunge acasa 4 — 3 = 1 mar.

3. Cati km de par ai pe cap, daca ti-ai tunde parul si I-ai pune in lungime unul dupa altul?

Rezolvare/raspuns:

Omul, se presupune, ca are pe pielea capului sau in medie 100-120 mii fire de par,
depinde de forma parului, de tipul omului (cu parul des, rar sau plesuv). Apoi se masoara cu
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rigla ~ lungimea  unui fir de  par. Se  inmulteste  si se  obtine
100 —120mii - 1(mm)=1-100-120mii(mm) = | -100 —120(metri ).

4. Daca am lua o bucata de hartie si am indoi-o o data, apoi inca o data si asa de 20 ori,
ce grosime ar avea teancul de hartie pus unul peste altul? Dar 220 de ori?

Rezolvare/raspuns:

Problema pare a fi sugubeati. Ce grosime poate avea un ziar indoit de 20 ori? Insi in
acest caz este vorba de o progresie geometrica cu ratia 1/2 care are suma primelor douazeci de
termeni

S,0 = (0% =1)_12°-1)_ o0 3 1048578

qg-1 2-1
randuri de grosimi de ziar. Daca presupunem ca grosimea ziarului este de 0, 06 mm,
atunci grosimea acestui ziar indoit de 20 ori si bine tiparit ar fi

1048575 - 0,06mm = 62914,5mm = 62,9145m
Se pare cd dacd un etaj al unei case de locuit are ¥4

... »80 0 .. . <1
aproximativ 27 =2"m inaltime, apoi s-ar compara cu o cladire ried

cam de 22 etaje inaltime.
Se poate si mai simplu:

C 1
la prima indoire avem 2 file sau 2
N 2
la a doua indoire avem 4 file sau 2
o . 3
la a treia indoire avem 8 file sau 2

o 4
la a patra indoire avem 16 file sau 2
si de fiecare data se dubleaza la fiecare indoitura pana la a N

. .. 920 .
20-a. In final. avem indoite 2° file.
Mai departe urmeaza rationamentul de mai sus:

220 =2'9.2'° =1024-1024 =1048576 file (decarece 2 =1024)

Considerand grosimea unei file de 0,06 mm avem

1048576 - 0,06mm = 62914,56mm = 62,91m ~ 22

De 220 ori de indoit este lipsit de sens, deoarece se obtine un numar fantastic de mare.

5. Un om bogat, dar putin cunoscdator de carte avea o cruce cu diamante usor defectata.
Dand unui giuvaergiu sa-i restaureze farmecul de altadata al crucii sale, bogatul il avertizeaza
ca nu cumva sda incerce sa-l insele sau sa-i ascunda vreun diamant, aratandu-i ca el stie cate
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., pietricele diamante” are in total pe cruce. Numarand de fiecare data din coltul de jos spre coltul
din stanga, apoi iarasi din coltul de jos spre coltul din ¥ 4
dreapta, apoi iarasi din coltul de jos spre cel de sus, obtine de ® |13
fiecare datd cdte 13 diamante. Incd o data il avertizeazd:
"Vezi bine ca eu stiu cdte diamante am!” Giuvaergiul a v
zdmbit si, dupd ce a reparat crucea, a luat banii drept
recompensa §i inca l-a inselat de doua nestemate. Boierul,
numarand asa cum stia, nu a putut depista inseldciunea. &

Cum giuvaergiul l-a inselat pe boier de cele doua
diamante?

Dar a putut el sa-l insele pe boier de mai multe &
diamante? ‘

Rezolvare/raspuns: &p

Giuvaiergiul, vdazand cum boierul numara din coltul
de jos spre fiecare extrema, de fiecare datd a luat pur si simplu si a mutat bara transversala cu o
pozitie mai sus luand cate o pietricici de la capetele barei. In acest caz, numaratoarea rimane
aceeasi, Insd numarul diamantelor de pe bara devine cu doua mai putine.

in acest mod, conform numaritorii boierului, frauda nu
putea fi depistata. Boierul a fost inselat si mai putea fi, dar era
prea vizibil.

6. Un om bogat dar si intelept, sosind la o statiune
balneara particulara, se adreseaza stapdanului statiunii cum sa
facd sa se odihneascd cdt mai bine. In timpul discutiei, bogatul
se desfata rostogolind printre degete un lant gros de aur din 7
verigi. Proprietarul statiunii, vazdand frumusetea de lant, 1i
propune sa se odihneasca 7 zile in contul intregului lant. Cel
bogat, dar zgdrcit nu dorea sa se desparta de intregul lant si se

invoi sa-i dea stapdnului numai cdte o veriga pe zi. Stapdanul

statiunii a inteles ca se distruge farmecul lantului si ii propune o
conditie in plus: cdte verigi netdiate ii va inmdna atdtea zile in plus se va odihni pe contul
statiunii. Cum a procedat omul bogat, daca el, dand in fiecare zi stapanului statiunii cdte o
veriga, a castigat in plus 6 zile de odihna? Care veriga din lant a taiat?

GEENEEEED

Omul bogat, dar intelept a taiat cea de a treia veriga din lant. Procedura de plata in verigi
de aur a urmat in urmatorul mod:

Rezolvare/raspuns:

In prima zi el a inménat stipanului veriga tiiata.

In ziua a doua el a cerut de la stipan veriga tiiati si i-a dat cele doud verigi legate una
de alta.

In ziua a treia iarisi i-a dat stapanului veriga taiata.

In ziua a patra i-a adus stapanului cele patru verigi legate una de alta si i-a cerut
stapanului sd-i Tnapoieze cele 3 verigi date mai Tnainte.

In ziua a cincea iar i-a adus veriga taiata.
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In ziua a sasea a adus cele doui legate si a luat inapoi veriga tiiata.
In ziua a saptea a dat veriga taiata.
In acest mod omul bogat s-a achitat in fiecare zi doar cu un inel si a taiat din lant doar

0 singura veriga.

7. Mamica l-a rugat pe lonel sa-i masoare 4 litri de apa, avand la dispozitie un borcan
de 3 litri §i altul de 5 litri. lonica s-a descurcat. Dar dvs.?

Rezolvare/raspuns:
.. Borcan de | Borcan de 5
Operatii 3 liti liti Vasul X

umplem borc. de 3 litri 3 0 0
turnam borc. de 3 litri in cel de 5 litri 0 3 0
umplem borc. de 3 litri 3 3 0
turnam 2 litri din borc. de 3 litri in cel de 5
ltri ! 5 0
turnam Restul 1 litru din borc. de 3 litri in

0 5 1
vasul X
umplem borc. de 3 litri 3 5 1
turnam borc. de 3 litri in vasul X 0 5 4

Daca v-au placut problemele puse in discutie, vd rugdm sa ne trimiteti probleme
asemanatoare pe adresa ion.toma.cojocaru@gmail.com si ele au sansa a fi publicate in cartea
Folclorul matematic. Probleme populare, care va aparea in curand.
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