dezvaluirea acestora, protectia sistemului informational de date cu caracter personal in care
sunt stocate (prelucrate) imaginile video etc. [6, 7, 8, 9].

Necatand la regulamentele aprobate, la legislatia in vigoare, la avantajele si
dezavantajele camerelor de supraveghere, o intrebare totusi raimane deschisa: “Tehnologia de
viitor a camerelor de supraveghere va fi dedicata sigurantei unei societati sau controlului
maselor ?”
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UNELE MODALITAII DE A DEFINI SUBCATEGORIILE SEMIREFLEXIVE
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Rezumat. Se examineaza cateva metode de definire a subcategoriilor semireflexive: A-semireflexivitatea,
semireflexivitatea inductiva si functoriald.

Abstract. Some methods for defining semi-reflexive subcategories are examined: A-semireflexivity, inductive
and functorial semireflexivity.

1. Introducere
In categoria spatiilor local convexe Hausdorff C2V se fixeazi o subcategorie reflectiva
L cu functorul respectiv I: C2V —L si clasa de bimorfisme €L ={ee Epi| I(e) €lso0 }.


http://camere-supraveghere.info/
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1. Definitie [2]. Subcategoria reflectiva R se numeste L-semireflexiva, daca ea este
inchisd in raport cu (eL)-subobiecte si (eL)-factorobiecte.

Cu IRif(eL) se noteaza clasa tuturor subcategoriilor L-semireflexive. Mentionam ca

CV e ij (eL) si lRijf(eCzV) este clasa R a tuturor subcategoriilor reflective.

2. Definitie [2]. Fie A o subcategorie si L o subcategorie reflectiva a categoriei C2V .
Obiectul X se numeste (L,A)-semireflexiv, daca L-replica lui apartine subcategoriei A .
Subcategoria  plina a tuturor obiectelor (L ,A)-semireflexive se numeste produsul
semireflexiv al subcategoriilor L si A si se noteaza

R=L*s A.

3. Teorema [2]. Subcategoria reflectiva R este L-semireflexivd, atunci si numai atunci
cdnd R este produsul semireflexiv al subcategoriilor L si R : R=L*s R .

4. Definitie [2]. Subcategoria reflectiva L se numeste C-reflexivd, daca L contine
subcategoria S a spatiilor cu topologie slaba si functorul reflector |: C,V— L este exact la
stanga.

Mentionam ca subcategoriile S a spatiilor cu topologie slaba, Sh a spatiilor Schwartz, uN
a spatiilor ultranucleare sunt subcategorii c-reflexive. Alte exemple vezi [3].

5. Propozitie [3]. 1. Produsul semireflexiv L*sA este inchis in raport cu (eL)-subobiecte
si (eL)-factorobiecte.

2. Produsul semireflexiv.  L*sA este subcategoria plina a (el)-
subobiectelor subcategoriei LNA.

3. Fie A o subcategorie reflectiva a categoriei C2V. Atunci L*s/A este 0
subcategorie inchisa in raport cu (eL)-subobiecte si (eL)-factorobiecte si produse.

4, Fie A o subcategorie reflectiva si L 0 subcategorie c-reflexiva. Atunci
L*srAe [ij (eL).

6. Teorema [3]. Fie Re ]le(sL) si H o subcategorie reflectiva. Urmatoarele afirmatii
sunt echivalente:

1. L*«H=R.
2. LNR=LNH.

Referitor la proprietati si exemple de subcategorii semireflexive vezi [2-10], referitor la
terminologie vezi [9].

2.Subcategorii A-semireflexive, A-inductiv semireflexive si functorial semireflexive

1. A -semireflexivitatea. Fie (E,u) € | C2V| ,lar P o proprietate care defineste o familie
de submultimi A a spatiului E, ce poseda urmatoarele proprietati:

1.Fie A, B € A. Atunci exista C €A, astfel incat AUBcC.

2.Pentru orice a €K si A€A rezultd ca aAdeA.

3. U{A|A e A}=E.

Pe spatiul E'se examineaza topologia t(A) a convergentei uniforme pe multimile familiei
A: (E', t(A)).



2. Definitie. Spatiul (E,u) € | C2V| , se numeste P-semireflexiv, daca
(E', t(A))=E.

3. Fie ca in spatiul inzestrat cu una din topologiile o, t, B sau careva alta, proprietatea P
defineste o familie de submultimi A’ cu proprietitile 1-3, atunci putem defini si spatiile P-
reflexive.

Definitie. Spatiul local convex (E,U) se numeste P-reflexiv, daca

(((E", t(A)) ', t(A)=(E,u).

4. In literaturd (vezi [12]) se examineaza si cazul cind familia A este definitd de o
proprietate topologica P2: A'=A" (P 2). Atunci spatiul local convex (E, u) se numeste (A, A’)-
reflexiv, daca

(((E, t(A)) , t(A))=(E, u).

5. Teorema. Fie (E,u) € | C2V| , A o familie de submultimi a spatiului E, care verifica
urmatoarea proprietate: multimile familiei A poseda proprietatea P in orice topologie
compatibila cu dualitatea (E, E'). Atunci (E,u) este o subcategorie inchisa in raport cu (€S)-
subobiecte si (eS)-factorobiecte.

6. Exemple. 1. Fie A familia multimilor marginite in spatiul local convex (E,u). Atunci
spatiile A-semireflexive si cele A-reflexive sunt spatiile semireflexive si respectiv cele
reflexive (vezi [9]).

2. Fie A familia multimilor compacte in spatiul local convex (E,u), iar A familia
multimilor absolut convexe si compacte. Spatiile Ai-reflexive si cele Ax-reflexive, numite k-
reflexive si c-reflexive, au fost studiate de B. S. Brudovsky (vezi [5]).

3. Cazul cand A este familia multimilor precompacte ne conduce la spatii p-
semireflexive si spatii p-reflexive, examinate de Koethe, M. Day, J. Dazord si M. Jourlen
(vezi [6]).

4. Fie A familia discurilor complete din spatiul (E,u). Acest caz ne conduce la spatii d-
reflexive, studiate de V. Sekevanov (vezi [12]).

7. Semireflexivitatea inductivd. Fie A o familie de multimi a spatiului local convex (E,u),
ce verifica conditiile:

1. Dacd A, B € A, atunci si ANB € A.

2. Pentru orice numar a+#0 si orice A € A, avem o A € A.

Se examineaza familia A formati din polarele multimilor A € A:

A={A)JAe A}
Fiecare B € A ne conduce la spatiul normat (E's,ng), unde E’s este acoperirea liniari a
multimii B, iar ng este norma Minkovski, definita de discul B.
Aplicatiile liniare
ig: (E's, n8) »E’, Be A
definesc cea mai fina topologie local convexi (topologia inductivi) i(A), pentru care aceste
aplicatii sunt continui. Obtinem spatiul local convex (E’, i(A)).



8. Definitie. Spatiul (E,uU) se numeste A-inductiv semireflexiv, daci
(E', i(A)'=E.

9. Exemplu. Subcategoria spatiilor inductiv semireflexive iR. Fie (E, u) € | C2V| , lar
A= u, unde u este baza topologiei. Atunci spatiile A-inductiv semireflexive sunt spatii
inductiv semireflexive studiate de B. A. Berezansky. Cu notatiile noastre, subcategoria iR a
acestor spatii se exprima

IR=Sh*s I,
unde Sh este subcategoria spatiilor Schwartz, iar /o - subcategoria spatiilor complete [1].

10. Exemplu. Subcategoria spatiilor B- inductiv semireflexive.

11. Definitie [8]. [n spatiul (E, U) o multime absolut convexd si mdrginitd A se numeste
sfera Banach, daca (Ea, na) este complet.

Fie (E,u) € |C2V|, B familia tuturor sferelor Banach in spatiul (E’, A(E’, E)), unde
B(E', E) este topologia convergentei uniforme pe toate multimile marginite din spatiul E.
Sistemul de aplicatii liniare

js: (E',ng) > E',BeB
defineste topologia local convexa inductiva in spatiul E' (E’, jg).
12. Definitie [10]. Spatiul local convex (E,u) se numeste B-inductiv semireflexiv, daca
(E', jg) '=E.
Subcategoria acestor spatii 0 vom nota B-iR. Aceasta subcategorie este S-semireflexiva, unde
S este subcategoria spatiilor cu topologie slaba [4].
13. Semireflexivitatea functoriala. Fie t . CoV — C2V  un functor covariant sau
contravariant cu proprietatea:
t(E, u)=(E’, t(u)), (E, u) € | C2V|.
Astfel functorul t defineste pe spatiul dual o topologie local convexa t(u).
Definitie. 1. Spatiul (E,u) se numeste t-semireflexiv, daca
(E', t(u)) " =E.
2. Spatiul (E, U) se numeste t-reflexiv, daca
((E", t(u)) ", tt(u))= (E, u).
14. Exemple. 1. Topologia inductiva din punctul 7 defineste un functor contravariant
i1 C2V — CaV , i(E, u)=(E', i(A)).

2. Topologia inductiva din punctul 6 exemplul 2 defineste un functor contravariant

j:CoV—CV , j(E, u)=(E', jg).

3. Fie k : C2V — K un functor coreflector. Vom defini functorul contravariant

dk: C2V — C2V astfel:
de: (E, u)=k(E’, o(E, E"))=(E', ko(E’, E)).
Dacia Kc M, atunci dk (E,u) = ks (E,u).
Putem obtine exemple netriviale in cazurile cind M c K, unde M este subcategoria
coreflectiva a spatiilor cu topologie Mackey.



Subcategoriile K si M nu sunt comparabile.
4. Functorul dr: C2V— C2V se defineste stabilind dr(E,u)=E..
5. Fie t: C2V— C2V un x-functor, in particular un functor coreflector . Atunci avem si
urmatorii functori contravarianti:
t-dg: CoV—> CoV ;) t-di: CoV— CoV.

Concluzii

1. Orice subcategorie reflectiva R, daca este L-semireflexiva, atunci ea este T-
semireflexiva pentru L € T. Este o problema destul de dificila de a gasi cea mai mica
subcategorie reflectiva L pentru care R este L-semireflexiva.

2. Daca L este ¢ —reflectiva, atunci L*yRe ]R]f(sL) pentru orice subcategorie
reflectivd R (Teorema 1.6). Poate din aceste considerente exemplele cunoscute pana in prezent

tin de subcategoriile ¢ —reflective: S a spatiilor cu topologie slaba si Sh a spatiilor Schwartz.

3. Sa examindm subcategoriile ce apartin clasei ]ij (€S).
1) ITe ]Rf (€S), unde IT este subcategoria spatiilor complete cu topologie slaba.
2) B-iR Rﬁ(eS), unde B-iR este subcategoria spatiilor B- inductiv semireflexive.

Spatiile subcategoriei B-iR au fost definite de V. Sekevanov [10] . Faptul ca B-iR este o
subcategorie reflectiva si faptul ca B-iR e IR{; (eL) au fost demonstrate in lucrarea autorului
[4] .

3) SR e I[R}g (eS), unde sR este subcategoria spatiilor semireflexive. Aceasta
afirmatie este bine cunoscuta in literatura de profil. Este bine stiut ca

SR =S*5ql,
unde ql'o este subcategoria spatiilor quazicomplete.

4) IToe [ij (eL), unde 1 I'o este subcategoria spatiilor local complete.

Definitie [8]. Un sir de elemente al spatiului local convex E se numeste sir local Cauchy,
daca el se contine si converge intr-un careva spatiu (Ea, Na). Spatiul E se numeste local
complet, daca orice sir local Cauchy converge in E.

Tot in lucrarea [8] D. Raikov enumera urmatoarele proprietati ale spatiilor local complete:

a) Un spatiul local complet ramane local complet in orice topologie local convexa
cu acelasi sistem de multimi marginite.

b) Un spatiu este local complet atunci i numai atunci cand orice multime
marginita se contine intr-un disc Banach.

c) Un spatiu este local complet atunci si numai atunci cand este un spatiu b-
complet n sensul W. Slawikowski [13].

d) Existd urmatoarele concluzii:

Toc qloc slhoc | Ty,
unde I'o, ql'o, SI'o sunt subcategoriile spatiilor complete, quazicomplete si respectiv secvential
complete.



Ultimele doud subcategorii sunt diferite din urmatoarele considerente: spatiul Co a sirurilor ce

converg la zero cu topologia slaba nu este secvential complet, dar este local complet.

5)
6)

iR e RZ(eSh) si iR =Sh*s I'o (vezi [1]).
Unele tipuri de semireflexivitati au fost examinate de V. Sekevanov (vezi [10, 11, 12]) .

Dar au fost studiate diverse proprietdti, fard a se demonstra, de exemplu, ca subcategoriile
date pot fi reflective.
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