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informaţie. Acesta va sesiza mereu doar două spirale, una dextrogiră, 

în sensul acelor de ceasornic, şi alta, levogiră, în sens invers. 

Întotdeauna numărul spiralelor va fi egal cu două numere 

consecutive din şirul lui Fibonacci.  
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Summary 

In this paper we study Diophantine equations  

,  and   

 

În teoria numerelor, ecuațiile diofantiene exponențiale sunt 

studiate în diverse lucrări [1, 2, 3, 4, 5]. În [1], D. Acu demonstrează 

că ecuația  are două soluții   

În [2], C. Pumnea și A. Nicoară arată că ecuația  are 

trei 

soluții ecuația  

http://noulpamant.ro/articole/sirul-fibonacci-si-proportia-de-aur-partea-3/
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are o singură soluție ecuația  are 

o singură soluție În [3], J. Rabago demonstrează că 

ecuația   are soluțiile 

 În [4], 

J. Rabago demonstrează că ecuația  are soluțiile 

(4,1,10)}, iar ecuația  are soluțiile 

(2,1,10)}. În [5], B. Sroysang arată că ecuația   

are o singură soluție }. 

În lucrarea dată se studiază soluțiile naturale ale ecuațiilor 

diofantiene  ,  și  

Teorema 1. Ecuația   are o singură soluție 

 

 Demonstrație. Dacă ecuația are forma . 

Atunci sau  Punem 

iar , Scăzând parte cu 

parte aceste egalități, obținem sau 

 Rezultă, că ,deci – contradicție. 

 Dacă ecuația are forma . Atunci 

sau Punem  iar 

, Scăzând parte cu parte aceste 

egalități, obținem sau Rezultă, că 

deci -contradicție. 

 Dacă  ecuația are forma . 

Avem sau  Punem 

 iar ,  Scăzând parte cu 

parte aceste egalități, obținem sau 

Rezultă, că  Atunci 

. Aplicăm binomul Newton și obținem 

 - contradicție. 
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Fie  un număr impar. Avem că  

este un număr par. Relația   implică 

 sau  ( ). 

Rezultă sistemele de ecuații  

 
sau 

 
Rezolvăm primul sistem de ecuații și 

obținem Punem și avem 

soluția  Dacă în sistemul doi punem  

obținem  de unde  sau  -contradicție. 

Teorema este demonstrată. 

Teorema 2. Ecuația   nu are soluții în mulțimea 

numerelor naturale.  

Demonstrație. Dacă atunci ecuația are forma 

. Atunci sau  

Punem  iar , Scăzând 

parte cu parte aceste egalități obținem sau 

 Rezultă, că și  contradicție. 

 Dacă atunci ecuația are forma . Putem 

scrie  sau  Punem iar 

,  Scăzând parte cu parte aceste egalități 

obținem sau  Rezultă că și 

- contradicție. 

Dacă atunci ecuația are forma 

. Atunci sau 

Punem  iar 

,  Scăzând parte cu parte aceste 

egalități, obținem sau 
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. Rezultă, că Atunci 

.Aplicăm binomul Newton și obținem 

 contradicție. 

Dacă atunci ecuația are forma 

. Atunci sau 

Punem  iar 

,  Scăzând parte cu parte aceste 

egalități obținem sau 

ce implică condiția  Atunci 

. Aplicăm binomul Newton și obținem 

 contradicție. 

 Fie . Avem 

, iar . Atunci numărul 

. Cum , rezultă că 

ecuația nu are soluție. Dacă , atunci numărul  are 

ultima cifră 3. Numărul  are ultima cifra 9. Atunci numărul 

 are ultima cifră . Cum pătratul perfect nu poate 

avea ultima cifră  rezultă că ecuația nu are soluții. Teorema este 

demonstrată. 

Teorema 3. Ecuația   are o singură soluție 

 

 Demonstrație. Dacă ecuația are forma . 

Din ecuația dată rezultă sau 

Punem  iar 

,  Scăzând parte cu parte aceste 

egalități, obținem sau  

Rezultă că și  –contradicție. 

Dacă ecuația are forma . Atunci 

sau Punem  iar 
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, Scăzând parte cu parte aceste 

egalități, obținem sau  Rezultă, că 

 și contradicție. 

Dacă  ecuația are forma . 

Atunci sau  Punem 

 iar ,  Scăzând parte cu 

parte aceste egalități, obținem sau 

. Rezultă că  Atunci 

Aplicăm binomul Newton și obținem 

de unde rezultă că  contradicție. 

Dacă  ecuația are forma . 

Atunci sau  Punem 

 iar ,  Scăzând parte cu 

parte aceste egalități, obținem sau 

 Rezultă,că . Atunci 

Aplicăm binomul Newton și obținem 

contradicție. 

Fie  un număr impar. Avem că  

este un număr par. Relația   implică 

 sau  .  

Atunci ( ). 

Rezultă sistemele de ecuații : 

 

 
sau 
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Rezolvăm primul sistem de ecuații și 

obținem Punem  și avem 

soluția  

Dacă în sistemul doi punem  ,obținem  de 

unde  sau contradicție.  Teorema este 

demonstrată. 
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Summary 
This paper talks about applications of the Maple program on 

the Fourier series. This software can be used as computing and 

training environments. In this paper we will present some examples 

of development of the Fourier series, calculation of Fourier 

coefficients in Maple will represent an analysis of harmonic 

(frequency) content of the signal (vibration control). 

 

Un şir de fenomene şi procese, care destul de des se întâlnesc 

în natură şi în tehnică, posedă proprietăţi, care, după un anumit 


