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BUCLE DE TIPUL WIP 

Boris ŢARĂLUNGĂ, dr., conf. univ. 

 

Summary 
In this paper we define loops. Is proved that, the left, 

middle, and right nuclei of a  coincide. An example of a loop with 

this property is constructed. 

 

În teoria buclelor sunt intens studiate buclele WIP [1-3]. O 

buclă  se numește buclă WIP, dacă pentru orice 

. Substituția  se numește 

automorfism a buclei , dacă pentru orice 
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. Se numește autotopie  a buclei  

tripletul  

) ce verifică relația , unde  

sunt substituții a buclei , iar  

. Se numește nucleu la stînga (dreapta, de mijloc) și 

notate, respectiv, mulțimea   

 .  

,   

 . 

În lucrarea dată se definesc buclele . Pentru aceste bucle se 

arată, că substituția  este un automorfism, se determină care sunt 

soluțiile ecuațiilor  si , se studiază structura 

autotopiilor, se demonstrează că nuclele la stînga, dreapta și de mijloc a 

acestei bucle coincid și se construeste un exemplu de buclă . 

Bucla Q( se numește bulcă , 

Dacă în bucla Q(  substituția  este un 

automorfism, atunci bulca data este o buclă  . 

Propoziția 1. In bucla Q(  substitutia  este un automorfism.  

Demonstrație. Fie Q( bulcă , adică se verifică relația 

 (1). Aplicăm  asupra relației (1) din partea stîngă  

și obținem ( 2). Înmulțim  (2) din partea 

stîngă cu . Atunci 

 (3). Cum Q(  este o 

bulcă  rezulta  (4). Înmulțim (4) din partea 

stîngă cu  și apoi relația nou obținută cu  obținem  

. Propoziția este demonsrată. 

Observație. Dacă aplicăm asupra (4) automorfismul obținem 

relația , care de asemenea definește bucla 

. În bucla  au loc relațiile: 1) ; 

2 . Aceste relații rezultă din definiția buclei  
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Propozitia 2. În bucla Q(  ecuațiile  si  au 

soluțiile , iar y . 

Demonstrație. Fie ecuația  (5). Aplicăm asupra lui (5) 

substituția și obținem  (6). Înmulțim (6) din 

dreapta cu . Atunci   (7). 

Din (7) rezultă .  

Fie acum  Aplicăm lui (8) substituția  și obținem 

 (9). Înmulțim (9) din stîngă cu . Atunci 

 (10). Din (10) rezultă . 

Propoziția este demonsrată. 

Propoziția 3. Dacă ) este o autotopie a buclei Q(  

atunci ) și  

sunt autotopii a buclei Q(  

Demonstrație. Fie ) o autotopie a buclei Q( Atunci 

 (11). Din (11) rezultă 

 (12). Punem . Atunci 

. Relația (12) devine 

 sau 

 deci 

. Din (11) avem  

. Fie  Atunci x  

Substituim și avem  sau 

. Din ultima relație reziultă 

 Propoziția este demonsrată. 

Teoremă. Nucleele la stînga  de mijloc  și la dreapta  a 

buclei Q(  coincid. 

Demonstrație. Fie . Atunci  Din (13) 

resultă autotopia 

După propozitia  

este o autotopie  a buclei Q(  Cum în bucla Q(   

rezultă  (14). Dacă în (14) , obținem 
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 sau (15). Înlocuim (15) în (14) 

(16). Dacă în (16)  obținem . 

Atunci   Substituim în ultima relație y prin  

atunci   sau , deci . Astfel 

(17). 

Fie acum . Atunci  Din (17) resultă 

autotopia  După propoziția 3 

 este o autotopie a buclei Q( . Cum în 

bucla Q(   rezultă  (19). Dacă 

în (19) punem y , obținem  . 

Atunci  sau .Cum nucleele buclei sunt 

grupuri . Astfel . Din (17) și (21) rezultă 

(22). 

Fie  Din relatia (18) rezultă autotopia . 

Atunci după propoziția 3  

 este o autotopie a buclei Q(  În 

bucla Q(  are loc relația , deci 

 (23). Fie în (23)  Atunci 

 Substitum în (23)  sau 

. Astfel . Cum nucleele buclei 

sunt grupuri , deci   (24) 

Fie acum . Atunci . Putem scrie 

autotopia . După propozitia 

 de asemenea este autotopie. Cum în bucla 

Q(  se verifică  rezultă 

. Dacă în (24) , atunci 

. Avem  deci  Cum 

 este un grup, , deci   (25). Din (25) și (24) rezultă 

 (26). Din (22) și (26) conchidem,că . 

Teorema este demonstrată. 
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Exemplu. Considerăm mulțimea Q = = 

 unde  este inelul caselor de resturi modulo 10. 

Definim în Q operația  

: ), . Atunci 

mulțimea Q(  este o buclă ce verifică relația , adică 

este o bucla . 
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SIMULAREA APLICAŢIEI PROBABILITĂŢII GEOMETRICE 

Natalia NEAGU, lector 

 

Summary 

In this article is described a problem that apply the geometric 

probability. This problem is solved theoretically and also is achieve a 

simulation for determine the experimental probability in Delphi. 

 

În viaţa de zi cu zi suntem înconjuraţi de o mulţime de probleme 

din probabilitate, cum ar fi producerea sau nu a unui eveniment, de 

exemplu căderea precipitaţiilor, etc.  

Definiţia clasică a probabilităţii unui eveniment reprezintă 

raportul dintre numărul de cazuri favorabile  la numărul total de 

cazuri posibile  

 
Geometric, probabilitatea poate fi calculată ca raportul dintre 

lungimi, arii sau volume, în dependenţă de condiţiile problemei și de 

modalitatea de reprezentare a cazurilor favorabile și totale. 


